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Òèìîôåÿ Þðüåâè÷à Øàøêîâà

Ïóñòü G = (V,E) � êîíå÷íûé ìóëüòèãðàô. ×åðåç χ′ îáîçíà÷èì åãî

õðîìàòè÷åñêèé èíäåêñ, òî åñòü íàèìåíüøåå ÷èñëî öâåòîâ, â êîòîðûå

ìîæíî ïîêðàñèòü ð¼áðà òàê ÷òîáû ð¼áðà îäíîãî öâåòà íå èìåëè îáùèõ

âåðøèí. ×åðåç κ′ îáîçíà÷èì åãî ïîêðûâàþùèé èíäåêñ, òî åñòü íàèáîëü-

øåå ÷èñëî öâåòîâ, â êîòîðûå ìîæíî ïîêðàñèòü ð¼áðà òàê, ÷òîáû èç êàæ-

äîé âåðøèíû âûõîäèëè ð¼áðà âñåõ öâåòîâ.

Î÷åâèäíî, ÷òî χ′ íå ìåíüøå, ÷åì ìàêñèìàëüíàÿ ñòåïåíü âåðøèíû â

G, à κ′ íå áîëüøå ÷åì ìèíèìàëüíàÿ. Ýòè îöåíêè âî ìíîãèõ îòíîøåíèÿõ

äîñòàòî÷íî òî÷íû: òàê, äëÿ äâóäîëüíûõ ãðàôîâ îáå îáðàùàþòñÿ â ðà-

âåíñòâî (Ê¼íèã, Ãóïòà), è â ëþáîì ñëó÷àå ñîîòâåòñòâóþùèå ðàçíîñòè íå

ïðåâîñõîäÿò ìàêñèìàëüíîé êðàòíîñòè ðåáðà (Âèçèíã, Ãóïòà).

Â äèïëîìíîé ðàáîòå Òèìîôåé äîêàçûâàåò, ÷òî äëÿ r-ðåãóëÿðíîãî
ìóëüòèãðàôà âñåãäà èìååò ìåñòî íåðàâåíñòâî χ′ + κ′ > 2r. Â ïðåäïîëî-

æåíèè èçâåñòíîé ãèïîòåçû Ñåéìóðà è Ãîëäáåðãà äîêàçûâàåòñÿ îöåíêà ñ

äðóãîé ñòîðîíû χ′+κ′ 6 2r+µ/2, ãäå µ� ìàêñèìàëüíàÿ êðàòíîñòü ðåáðà.

Äîêàçàòåëüñòâà íåïðîñòûå. Êàê ÷àñòî áûâàåò â òåîðèè ãðàôîâ, ñíà÷àëà

âûäåëÿåòñÿ äîâîëüíî ìíîãî ñëó÷àåâ, ïîòîì îíè àêêóðàòíî ðàçáèðàþòñÿ.

È òî, è äðóãîå òðåáóåò ãëóáîêîãî ïðîíèêíîâåíèÿ â ñóòü çàäà÷è.

Ñ÷èòàþ, ÷òî ðàáîòà çàñëóæèâàåò îöåíêè �îòëè÷íî�.
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