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������)�! ��� ������������ ������� �"��+����� ������ ��z���� ��(������ ������J
���) "��������,����� ��������� ���� ���"�)��� ��z��� # 4 ��������� ���� �������
� *���! ��� ���! ��(��� �(J(" ��� z������� ���������� � ("�","� "����"��,������
���!�����"���R ��������("���R ��� "�"��(� ���"���� ������ '������,����� ������
� �� ������ ���� {6326%|#

������ ������������ ����z� �(!,��� ��� ���� ��� ������ ��..������"�)J
��� !�"����� # &��� �( ������ ��(!�)�"��� � ������������ ������ ��� ������ ���J
�"���+�� }# �# ��������,! ~��# {1R c|�# ����"��,��� !������ ������������ ��� ����J
�� ��� ������ � �������,������ ��"���� ,"����� '��� ���!,��� 4# �# �������
{6$|# 4# �# �!'�� !��"����� �",�������� ������� �������,���� � ��,�� �����J
��,���� ������������ ������ ��� ������ {6|# ����� ����R �� ������+�� ������!�J
����� ������ � �������� !����� �"����� ��������# �"("��� ������ �����"� �"
�����)(��"��� .!���� ���!���" �� �����"�)���� ��� ���"��# 4 �"'��� {6/| ��J
(!�)�"�� �!'��"R ���!,����� �� ��� ����������� ������R '��� �"�������"���� �"
���������� ���"��,����� �������# P ����Q)0 ������� "'���0��� !��� ,������
4# �# 	�!'���, ��������� ����"��,��� !������ ������������ ��� ������ "����"��J
,������ !��"������ �� ��"������� ������ ������� ���������� ���" {6O|# [�� ���J
���� !���z�� ����������) ��� �(!,���� ���"���� z������ ��"���� ������R '���
���!,��� ����� ���������� � �"+��� ��(!�)�"��� ~��#R �"������R {63R 6SR 6%R 652S3|
� �����!��!0 �"� �����"�!�!�# &��"�� ����!�� ("�����)R ,�� �� ��� ��� ���!����!0�
�'Q�� ������!������� ������ �������� ��� ���" ������������ ��� ������ ��� ��J
����#

4 �"��� �"'��� �"���"����"0��� ��������� ��"��� ����������� � ����������
�'�'Q����� ���)���������� ������ ���!�������� ���"���� {S6R SS|# �������"J
�"����R ,�� ��+�! �0'��� ��!�� ���"�� � '������,����� ���'Q����� !��"�������
����z���� ���" X���'��(ZR X�������"��(�Z ��� X�� ��"��(�Z# �" ������ ������"
4# �# �!'��" � ��� ����������� "�"���" ��������� ����"��,��� !������R ��� ��J
�������� ������� �(!,"���� ������� �'�"�"0� ��� ����� ������������# ���"("��R
,�� � ����Q)0 �����"�)��� ������!��� .!���� ���!���" ���'���" ������������
��� ������"���� ������ ��+�� '��) ������" � ������! � �!Q������"��� ����+�J
���)��� ��z��� ��������� ������ ���� ��� "���'�"�,����� ���"������# P���!��
�������)R ,�� ���"("���� ������� ������"���0� ��'� �'�'Q���� ��(!�)�"��� �"J
'�� {6SR 6%R 65|R � ������� !������ ������������ !��"������� ��� ,"����� ��!,"��
�(!,"���� � �"����Q� ��"�)� '������,����� ������ � ��� '���� +������ ���"��J
,����� �" �� �"�"�����#

4 ��"�)� �����)(!0��� ����!0Q�� �'�(�",����d
• Rn Y nJ������ ��������� ������"�����R ‖ · ‖ Y ��������" ����" ������"�
• Rn+ Y �������"���)�� ���"�� ������"����" Rnd

R
n
+ =

{
(x1, . . . , xn)

� ∈ R
n | xi � 0, i = 1, . . . , n

}
,

=A?Rn+ Y ���+����� ��� ��!������� ��,���
• �"����" A = {aij}ni,j=1 �"(��"���� ���������� ~��# {6%R SS|�R ���� aij � 0 ���

i �= jR �"����" B = {bij}ni,j=1 Y �������"���)�� R ���� bij � 0R i, j = 1, . . . , n�
• ��� �������� ���"������" '!��� �����"�) ��������������
• ���� x = (x1, . . . , xn)

� ∈ RnR �� diag(x) Y ��"���"�)�"� �"����" �"(��������
n× n � *������"�� x1, . . . , xn �" ��"��� ��"���"��R " |x| = (|x1|, . . . , |xn|)�#

�� ������� ��	�
��
	�� ��� 	
��
���	�� ���
��� �"�������� ������!
��..������"�)��� !�"����� 

$$$ � %��&� �
"�� 
!&�D�)��, E�� E��&��� ��F(!E��&����� 5/55� �� ��� ���� 1



ẋ(t) = diag(x(t))

(
b(t) +

m∑
s=1

As(t)Fs(x(t))

)
. (1)

����) x(t) = (x1(t), . . . , xn(t))
� ∈ Rn Y ������ ��������� �������R ������J.!�����

b(t) � �"����� A1(t), . . . , An(t) ���������� � ���"��,��� ��� t � 0R Fs(x) Y .!�����
���"�"'��)���� ���"R �# �# Fs(x) = (fs1(x1), . . . , fsn(xn))

�R ������������ � ��������J

��� ��� x ∈ Rn+R s = 1, . . . ,m# &'�(�",�� ,���( a
(s)
ij (t) *������� �"����� As(t)R

" ,���( bi(t) Y ���������� ������" b(t)R s = 1, . . . ,mR i, j = 1, . . . , n#
P�����" ~6� Y �'�'Q���"� ���)��������"� �����) ���!�������� ���"����

~��# {S62S%|�# 4 �"���"����"���� !�"������� xi(t) Y ,���������) iJ ���!�����R
.!����� bi(t) ������"����� ��'� ��*..������ ������������� �������" iJ ���!��J

��� ~!���)�"� ��+�"�����) ���!� !���)�"� ���������)�R ,���� a
(s)
ii (t)xi(t)fsi(xi(t))

�"�"�����(!0� �������� �"�����������"��� ���!���� �� ,����������R ,����

a
(s)
ij (t)xi(t)fsj(xj(t)) ��� i �= j ��������0� ������� ����� ���!���� �" ��!���# �"J
�����R ,�� ������R ��������"�z���� � �"'��"� {66R 6SR S6R S$|R ����0��� ,"������
��!,"��� ������� ~6�#

��
������
	�
 �� W!����� fsj(xj) �'�"�"0� �"���� ��� ���"��d
6� fsj(xj) ���"�)�� ���z������
S� fsj(0) = 0�
%� fsj(xj) ������ ��(�"��"0� ��� xj � 0#
4 ������������ � '������,����� ������� ������ '!��� �"���"����"�) ������!

~6� ��� t � 0R x(t) ∈ intRn
+# 4 ���! !�"("����� ���"��,���� ��"��"����� �����������

������������ ~��# {1|� ����.����!���� ����!0Q�� �'�"(��#
���
�
�
	�
 �� ���!��� ~6� 
������! ��
.�!�
� �
���	���%��� ���� � ���

� intRn
+ ��3��!���! 
�	���-���
� �	� t ∈ [0,+∞) 	�1����� 
����!� �	�!�$����

�
!
	
�
 �
������! � intRn
+�

�"�����R ,�� ��� ���������� ��������+���� 6 intRn
+ �������� ���"��"�����

���+������ ��� ~6�# &'�(�",�� ,���( x(t, x(0), t0) ��z���� �"���"����"��� �������R
������Q�� ��� t = t0 � 0 �( ��,�� x(0) ∈ =A?Rn+#

���
�
�
	�
 � {SS|� ���!��� ~6� ���,���!�� 	���
��	�
 ��	�����!�
.� ��b
�� ��3��!��2! !���� -���� γ1 � γ2� 0 < γ1 < γ2� -!
 ��� �2�, -���� δ1 � δ2�
0 < δ1 < δ2� �
$�
 �,�	�!� T � 0 !��� -!
�, ��� 	�1���. x(t, x(0), t0) =
(x1(t, x

(0), t0), . . . , xn(t, x
(0), t0))

� � ��-����,�� ����,��� ��
���!�
	�23��� ���
b

���� t0 � 0� δ1 � x
(0)
i � δ2� i = 1, . . . , n� �	� ��� t � t0 + T ����� ���!
 
%����

γ1 � xi(t, x
(0), t0) � γ2� i = 1, . . . , n�

��
������
	�
 �� 
�+�� !�"("�) ,���� b̄ > 0 �"���R ,�� bi(t) � b̄ ��� t � 0R
i = 1, . . . , n#

��
������
	�
 �� 
"����� A1(t), . . . , An(t) ��� ���� t � 0 ����0��� ������J
������#

� " � � , " � � � 6# ��������+���� S � % �(�","0�R ,�� ��� �"+���� ���" !���)�"�
��+�"�����) '��)z� !���)�� ����������R � ��� ���!����� '�"�������� ����0� ��!�
�" ��!�" ~��+�! �0'��� ��!�� ���"�� � ���'Q����� ���0� ����� ����z���� ���"
X���'��(ZR X�������"��(�Z ��� X�� ��"��(�Z {SSR S%|�#

��� ���!,���� !����� ������������ '!��� �����)(��"�) �������R �"(�"'��"�J
��� � {6R 6SR 6%|#

��
������
	�
 �� P!Q����!�� ����� l �"�� R ,�� 1 � l � m � fsj(xj) → +∞
��� xj → +∞R ��� s = 1, . . . , lR j = 1, . . . , n#
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��
������
	�
  � �" �!��� ������� c � ā � ����+����)���� ���������"��
�"���R ,��

A�
s (t)c � 0, s = 1, . . . ,m,

l∑
s=1

A�
s (t)c < −ā

��� ���� t � 0#
!
��
�� �� ���� �,�
����, �	���
�
$���� cde� !
 ���!��� ~6� 
������! ��
.b

�!�
� �
���	���%���
� � � " ( " � � � ) � � � �# �����)(!� ��������+���� S � %R ���!,"��R ,��

ẋi(t) � xi(t)

(
b̄+

m∑
s=1

a
(s)
ii (t)fsi(xi(t))

)
, i = 1, . . . , n,

��� t � 0R x(t) ∈ =A?Rn+# P�����"���)��R ��+�� !�"("�) ,���� γ > 0 �"���R ,��

ẋi(t) �
1

2
b̄xi(t)

��� t � 0R 0 < xi(t) � γR i = 1, . . . , n# ��",��R ��� �0'��� δ > 0 �" ����� T � 0 �"���R

,�� ���� t0 � 0 � x
(0)
i � δR i = 1, . . . , nR �� ��� ��z���� x(t) ������� ~6�R �������Q���

��� t = t0 ,���( ��,�! x
(0) = (x

(0)
1 , . . . , x

(0)
n )�R ��� t � t0+T ���"������� ���"������"

xi(t) � γR i = 1, . . . , n#
4�'��"�� ������� c � āR �'�"�"0Q�� ��� ���"��R !�"("����� � ��������+�J

��� /# �!��) ci Y ���������� ������" c# �"�������� .!����0 ���!���"

V (x) =

n∑
i=1

ci lnxi.

��..�������!� �� � ���! ������� ~6�R �����

V̇ = c�
(
b(t) +

m∑
s=1

As(t)Fs(x(t))

)
� β +

l∑
s=1

F�
s (x(t))A�

s (t)c,

��� β Y ����+����)�"� ��������"�# �( ���!,���� ������ ����(����� .!�����
���!���" � ��������+��� $R / ����!�� �!Q������"��� ����+����)��� ,���� α � η
�"���R ,�� V̇ � −α ��� x(t) ∈ =A?Rn+R ‖x(t)‖ � η# P ����Q)0 !��"��������� ��� ���
��z��� ����!��� ���"("�) ~��# {S$|�R ,�� ������" ~6� �"�������� ����"�����"#

�"��� ����(����� � �"���"����"���� !�"������� ("���! ���������� zi(t) =
lnxi(t)R i = 1, . . . , n# ����" ���!,��R ,��

ż(t) = b(t) +

m∑
s=1

As(t)Gs(z(t)). (2)

����) z(t) = (z1(t), . . . , zn(t))
�R Gs(z) = (gs1(z1), . . . , gsn(zn))

�R gsj(zj) = fsj (e
zj )R s =

1, . . . ,mR j = 1, . . . , n#
�( �"�������� ����"��������� ������� ~6� �����"��R ,�� ������" ~S� �"���J

����� ������"����"#
�!��) ϕ(t) � ψ(t) Y ��" ��z���� ������� ~S�R " ξ(t) = ϕ(t)− ψ(t)# �" ���R ,��

ξ̇(t) =

m∑
s=1

As(t) (Gs(ξ(t) + ψ(t)) −Gs(ψ(t))). (3)
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4�'���� .!����0 ���!���" � ���� Ṽ (ξ) = c�|ξ|, ��� ������ c �'�"�"�� ��� ���"J
��R !�"("����� � ��������+���� /# ��� ����(����� *�� .!����� � ���! �������
~%� ���"������" �����"

˙̃
V �

m∑
s=1

|Gs(ξ(t) + ψ(t))−Gs(ψ(t))|�A�
s (t)c.

��",��R ��� �0'��� r > 0 �����
˙̃
V �Wr(ξ(t)) ��� ξ(t) ∈ RnR ‖ψ(t)‖ � rR ���

Wr(ξ) = sup
t�0, ‖ψ‖�r

m∑
s=1

|Gs(ξ + ψ)−Gs(ψ)|�A�
s (t)c.

�( ��������+��� 6 � / �����"��R ,�� .!����� Wr(ξ) �����"���)�� ���������"# �"J
��� �'�"(��R ��� ������� ~S� ��������� ��� ���'��"��� ������� �!'��" � ����"��,J
��� !������� ������������ ������ ��� ������ {6|# �� ����" ��� ����� ������������
�'�"�"�� � ������" ~6�# ������" 6 ���"("�"#

"�
�����
 �� "��!� �
��
���!, ���!
	� b(t) � f�����!, ��!	�%
A1(t), . . . , Am(t) ����2!�� �
-!� ��	�
��-������ K���%����� ���� �,�
����, �	��b
�
�
$���� cde� !
 � ���!��, ~6� � intRn

+ ��3��!���! �����!����
� �
-!� ��	�
b
��-���
� 	�1����� 
����!� �	�!�$���� �
!
	
�
 �
������! � intRn

+�
�� �������)��R � *��� ��!,"� ������" ~S� !������������ ���� !������� �������

�!'��" � ��,�� �������,���� ������������ ~��# {6|�#
�� ������� ��	�
��
	�� ��� �����
�	�� ���
��� �"�������� �����) ��J

����! �"(������� !�"����� 

xi(k + 1) = xi(k) exp

⎛⎝h
⎛⎝bi(k) + m∑

s=1

n∑
j=1

a
(s)
ij (k)fsj(xj(k))

⎞⎠⎞⎠, i = 1, . . . , n, (4)

������"���0Q!0 ��'� ��������� "�"��� ���������� ������ ~6�# ����) xi(k) Y
��������) iJ ���!����� ��� kJ ����"���R k = 0, 1, . . .R .!����� fsj(xj) ����������
��� xi ∈ [0,+∞)R h Y ����+����)��� ,���� ~z"� ��������("����R .!����� bi(k)

� a
(s)
ij (k) ���������� � ���"��,��� ��� k = 0, 1, . . .R s = 1, . . . ,mR i, j = 1, . . . , n#
�(������ ~��# {SSR S%|�R ,�� � ���� ��!,"�� ���������� ������ '���� "����"���

������"0� ��������R ������"0Q�� � '������,����� ���'Q����"�R ,�� �����������#
�!��) x(k) = (x1(k), . . . , xn(k))

�R b(k) = (b1(k), . . . , bn(k))
�R As(k) ={

a
(s)
ij (k)

}n
i,j=1

R s = 1, . . . ,m#

�"� � ��� ������� ~6�R �,��"��R .!����� fsj(xj) !����������0� !�������R !�"J
("���� � ��������+���� 6R " ��"������� ��z��� �"���"����"���� !�"����� ��J
���+"��� � ���+����� =A?Rn+R ������� �������� ���"��"����� ��� ~$�#

���
�
�
	�
 �� ���!��� ~$� 
������! ��
.�!�
� �
���	���%��� ���� � ���
� intRn

+ ��3��!���! 
�	���-���
� �	� k = 0, 1, . . . 	�1����� 
����!� �	�!�$����
�
!
	
�
 �
������! � intRn

+�

&'�(�",�� ,���( x(k, x(0), k0) ��z���� �(!,"��� �������R ������Q�� ��� k =
k0 � 0 �( ��,�� x(0) ∈ =A?Rn+#

���
�
�
	�
 � {SS|# ���!��� ~$� ���,���!�� 	���
��	�
 ��	�����!�
.� ��b
�� ��3��!��2! !���� -���� γ1 � γ2� 0 < γ1 < γ2� -!
 ��� �2�, δ1 � δ2�
0 < δ1 < δ2� �
$�
 �,�	�!� %��
� ��
!	�%�!����
� -���
 N !��� -!
�, ���

� %��&� �
"�� 
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	�1���. x(k, x(0), k0) = (x1(k, x
(0), k0), . . . , xn(k, x

(0), k0))
� � ��-����,�� ����,���

��
���!�
	�23��� ���
���� k0 � 0� δ1 � x
(0)
i � δ2� i = 1, . . . , n� �	� ��� k � k0+N

����� ���!
 
%���� γ1 � xi(k, x
(0), k0) � γ2� i = 1, . . . , n�

��
������
	�
 #� 
�+�� !�"("�) ,���� b̄ > 0 �"���R ,�� bi(k) � b̄ ��� k =
0, 1, . . .R i = 1, . . . , n#

��
������
	�
 $� 
"����� A1(k), . . . , Am(k) ��� ���� k = 0, 1, . . . ����0���
������������#

��
������
	�
 %� �" �!��� ������� c � ā � ����+����)���� ���������"��
�"���R ,��

A�
s (k)c � 0, s = 1, . . . ,m,

l∑
s=1

A�
s (k)c < −ā

��� ���� k � 0#
��
������
	�
 &� ��� .!���� gsi(zi) = fsi(exp(zi)) ��� zi ∈ (−∞,+∞)

��������� !������ ���z��" � �����"��� LR i = 1, . . . , nR s = 1, . . . ,m#

��
������
	�
 �'�P��"������� ���"������" 1+hL
∑m
s=1 a

(s)
ii � 0R i = 1, . . . , n#

!
��
�� �� ���� �,�
����, �	���
�
$���� c� g� hdci� !
 ���!��� ~$� 
������!
��
.�!�
� �
���	���%���

� � � " ( " � � � ) � � � �# �!��) ������� c � ā !����������0� !�������R
!�"("���� � ��������+���� 1# �������� .!����0 ���!���"

V (x) =
n∑
i=1

ci lnxi,

��� ci Y ���������� ������" c# �"�������� ����"Q���� *�� .!����� �" ��z�����
������� ~$�# �����

ΔV = h c�
(
b(k) +

m∑
s=1

As(k)Fs(x(k))

)
� β + h

l∑
s=1

F�
s (x(k))A�

s (k)c,

��� β = const > 0# ,����"� ��������+���� $ � 1R ���!,"��R ,�� ����+����)���
,���" α � η ��+�� ��'�"�) �"�R ,��'� ��� x(k) ∈ =A?Rn+R ‖x(k)‖ � η ����������)
���"������� ΔV � −α#

�( ��������+��� O � 5 ����!��R ,��

xi(k + 1) � xi(k) exp

(
h

(
b̄+

m∑
s=1

a
(s)
ii (k)fsi(xi(k))

))
, i = 1, . . . , n,

��� k � 0R x(k) ∈ =A?Rn+# ��*���! �!Q����!�� ,���� γ > 0 �"���R ,��

xi(k + 1) � xi(k) exp

(
1

2
hb̄

)
��� k � 0R 0 < xi(k) � γR i = 1, . . . , n#

����� ����R �����)(!� ��������+���� cR ����!��� ��������)R ,�� ��� k � 0R
x(k) ∈ =A?Rn+ ���"������� ������

xi(k+1) � xi(k) exp

(
hb̄+ h

m∑
s=1

a
(s)
ii (k)fsi(1)

)
exp

(
h

m∑
s=1

a
(s)
ii (k)(fsi(xi(k)) − fsi(1))

)
�
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� exp

(
hb̄+ h

m∑
s=1

a
(s)
ii (k)fi(1)

)
exp

(
lnxi(k) + hL| lnxi(k)|

m∑
s=1

a
(s)
ii (k)

)
, i = 1, . . . , n.

,����"� ��������+���� 63R ���!,"��R ,�� ,���� γ̃ ∈ (0, γ) ��+�� ��'�"�) �"�R
,��'� ��� xi(k) > γ ����������) ���"������� xi(k + 1) � γ̃# ����" ��� �0'���

δ > 0 �" ����� ����� �������"���)��� ,���� N �"���R ,�� ���� k0 � 0 � x
(0)
i � δR

i = 1, . . . , nR �� ��� ��z���� x(k) ������� ~$�R �������Q��� ��� k = k0 ,���( ��,�!

x(0) = (x
(0)
1 , . . . , x

(0)
n )�R ��� k � k0 +N ����� xi(k) � γ̃R i = 1, . . . , n#

��"��������� ��� ���" ��z��� �"�"����!0�R ,�� ������" ~$� �"�������� ���J
�"�����"#

�"��� ����(����� � �"���"����"���� !�"������� ("���! ���������� zi(k) =
lnxi(k)R i = 1, . . . , n# ����"

z(k + 1) = z(k) + hb(k) + h
m∑
s=1

As(k)Gs(z(k)). (5)

����) z(k) = (z1(k), . . . , zn(k))
�R Gs(z) = (gs1(z1), . . . , gsn(zn))

�R gsj(zj) = fsj (e
zj)R

s = 1, . . . ,mR j = 1, . . . , n#
�( �"�������� ����"��������� ������� ~$� ����!��R ,�� ������" ~/� �"��������

������"����"#
�!��) ϕ(k) � ψ(k) Y ��" ��z���� ������� ~/�R " ξ(k) = ϕ(k) − ψ(k)# ���!,��R

,��

ξ(k + 1) = ξ(k) + h

m∑
s=1

As(k) (Gs(ξ(k) + ψ(k)) −Gs(ψ(k))) . (6)

4�'���� .!����0 ���!���" � ���� Ṽ (ξ) = c�|ξ|, ��� ������ c �'�"�"�� ��� J
���"��R !�"("����� � ��������+���� 1# �"�������� ����"Q���� *�� .!����� �"
��z����� ������� ~O�d

ΔṼ =

n∑
i=1

ci

⎛⎝
∣∣∣∣∣∣ξi(k) + h

m∑
s=1

n∑
j=1

a
(s)
ij (k) (gsj(ξj(k) + ψj(k))− gsj(ψj(k)))

∣∣∣∣∣∣− |ξi(k)|
⎞⎠ �

�
n∑
i=1

ci

(∣∣∣∣∣ξi(k) + h

m∑
s=1

a
(s)
ii (k) (gsi(ξi(k) + ψi(k))− gsi(ψi(k)))

∣∣∣∣∣− |ξi(k)|
)
+

+ h
n∑
i=1

ci

m∑
s=1

∑
j �=i

a
(s)
ij (k) |gsj(ξj(k) + ψj(k))− gsj(ψj(k))| .

P �����)(��"���� ��������+��� c � 63 ����!��� ���"("�)R ,��

ΔṼ � h

m∑
s=1

|Gs(ξ(k) + ψ(k)) −Gs(ψ(k))|�A�
s (k)c.

��",��R ��� �0'��� r > 0 ��� ξ(k) ∈ RnR ‖ψ(k)‖ � r ���"������" �����" ΔṼ �
Wr(ξ(k))# ����)

Wr(ξ) = sup
k�0, ‖ψ‖�r

m∑
s=1

|Gs(ξ + ψ)−Gs(ψ)|�A�
s (k)c.
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�( ���������� ��������+��� 6 � / ����!�� �����"���)�"� �������������)
.!����� Wr(ξ)# �"��� �'�"(��R ������" ~/� !������������ ���� ���'��"���� ���J
�������� "�"���" ������� �!'��" � ����"��,��� !������� ������������ �"(�������
������ ~��# {6/|�# �� ����" ��� ����� ������������ �'�"�"�� � ������" ~$�# ������" S
���"("�"#

"�
�����
 �� "��!� �
��
���!, ���!
	� b(k) � f�����!, ��!	�% A1(k),
. . . , Am(k) ����2!�� �
-!� ��	�
��-������ K���%���� (��� {S/|)� ���� �,�
���b
�, �	���
�
$���� c� g� hdci� !
 � ���!��, ~$� � intRn

+ ��3��!���! �����!����
�
�
-!� ��	�
��-���
� 	�1����� 
����!� �	�!�$���� �
!
	
�
 �
������! � intRn

+�
�� �������)��R � *��� ��!,"� ������" ~$� !������������ !������� �����������

"�"���" ������� �!'��" � ��,�� �������,���� ������������ {6/|#
�� ����
�� ��������+��R ,�� �("����� ����� ���� ����� � '������,����� ��J

�'Q����� ������"���� ������� 

ẋ1(t) = x1(t)
(
3− sin t− x1(t)− 2x31(t) + x3(t) + x33(t)

)
,

ẋ2(t) = x2(t)
(
2 + cos t− 3x2(t) + x33(t)

)
,

ẋ3(t) = x3(t)
(
1 + x1(t) + x2(t)− x3(t) + x31(t)− 3x33(t)

)
.

(7)

P�����! ~5� ��+�� ("���"�) � .����

ẋ(t) = diag(x(t)) (b(t) +A1F1(x(t)) +A2F2(x(t))) , (8)

��� x(t) = (x1(t), x2(t), x3(t))
�� b(t) = (3 − sin t, 2 + cos t, 1)�� F1(x) = x� F2(x) =

(x31, x
3
2, x

3
3)

��

A1 =

⎛⎝−1 0 1
0 −3 0
1 1 −1

⎞⎠ ; A2 =

⎛⎝−2 0 1
0 0 1
1 0 −3

⎞⎠ .

����!��� ��������)R ,�� ��� ������� ~1� ��������� ��������+���� 62/# ��"J
,�� ~��# ������! 6�R ��" �'�"�"�� ��� ����� ������������R ���,�� �( ��(!�)�"���R
���!,����� � {6|R ����!��R ,�� ! ��� � =A?R3

+ �!Q����!�� ������������ �������,�����
��z����R �'�"��) �����+���� �������� ����"�"�� � =A?R3

+#
�"�����R ,�� � �"���� ��!,"� �� �!Q����!�� ����+����)���� ������" c �"����R

,�� A�
1 c < 0 ��� A�

2 c < 0# &��"�� ��������+���� / ����������� ��� c = (1, 1, 1)�#
 � (���)*
	�
� 4 �"����Q� �"'��� � ����Q)0 ������� �!'��" � �� ���������J

�� "�"���" �" ���� ����"��,��� !������ ������������ ��!� ������ ���!�������� 
���"����R ������"���� �������������� ��..������"�)���� � �"(�������� !�"�J
�������# ��� ���!,���� !�"("���� ��(!�)�"��� �����)(��"���) �����"�)��� ���J
���!���� .!���� ���!���"# ���"("��R ,�� ������ � �!Q������"��� �"��� .!��J
�� �������� � ������! � �"(��z������ ��������� ������ ���� ��� "���'�"�,�����
���"������#

4 �",����� �"��"������ �"�)�� z�� ��������"�� !�"+�� �"�������"�����
������+����� �������� �" ������R �����+"Q�� ("�"(���"���#

����
���
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